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LOI CAM DOAN

Toi xin cam doan day la cong trinh nghién ctru cua riéng t6i. Cac tai liéu
trong ludn van 1 trung thyc. Ludn van chua timg dugc cong bd trong bat cir

cong trinh nao.

Tac gia

Nguyén Thi Sen



LOI CAM ON

Béan ludn van dugc hoan thanh tai Truong Pai hoc Su pham - Pai hoc
Thai Nguyén duéi su huéng din ctia PGS.TS Pham Hién Bang Nhan dip nay
t6i xin cam on thay vé sy huéng dan hiéu qua cung nhimg kinh nghiém trong
qué trinh hoc tap, nghién ctru va hoan thanh luan van.

Xin chan thanh cam on Phong Dao tao- BO phan Sau DPai hoc, Ban chu
nhiém Khoa Toan, cac thﬁy cO giao Truong Pai hoc Su pham - Pai hoc Thai
Nguyén, Vién Toan hoc va Truong Pai hoc Su pham Ha N6i da giang day va
tao diéu kién thuan loi cho toi trong qua trinh hoc tap va nghién ctru khoa hoc.

Xin chan thanh cam on Truong THCS Phi L4m- Béac Ninh cing céc
ddng nghiép da tao diéu kién giup d& tdi vé moi mat trong qua trinh hoc tap va
hoan thanh ban luan van nay.

Ban luan vin chic chian s& khong tranh khoi nhitng khiém khuyét vi vay rat
mong nhan duoc su dong gop ¥ kién cia cac thay ¢d gido va cac ban hoc vién
dé luan van nay duoc hoan chinh hon.

Cubi cling xin cam on gia dinh va ban bé da dong vién, khich I¢ t6i trong
thoi gian hoc tap, nghién cau va hoan thanh luan van.

Thang 04 ndm 2017

Tac gia
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MO DAU

1. Ly do chon dé tai

Cho WI ¥ 1a cac mién trong C" va ui PSH(W . Mot ham
%l PSH (% duoc goi 13 dudi thac trién cua U néu voi moi z 1 W thi
%z) £ u(z). Nam 1980, Elmir [9] d4 dua ra vi du vé ham da diéu hoa dudi trén
song dia don vi ma han ché Ién mot song dia nho hon khong c6 duéi thac trién
lén toan bo khong gian. Bai toan dudi thac trién trong lop F (W da duoc gidi
thiéu boi Cegrell va gan day bai todn nay nhan duoc su quan tdm nghién ctu
ctia nhiéu nha toan hoc trong va ngoai nudc. Nam 2003, Cegrell va A.Zeriahi

[7], d& ching minh rang néu W ¥ 1a cac mién siéu 15i bi chan trong C" Véi
WD va ui F(W thi ton tai % F(W sao cho @t u tréen W va

O [Ad'®" £ 3 (dd°u)". Nam 2005, U. Cegrell, S. Kolodziej va A. Zeriahi
W W

trong [6, Pinh 1y 5.1] d4 chi ra rang cac ham da diéu hoa dudi trong 16p F (W)
c¢6 dudi thac trien toan cuc toi C" voi cap ting logarithm tai vo cing. i vai 16p
E (W, p > 0, bai toan dudi thac trién dugc nghién cau boi P.H.Hiép [13]. Tac
gia da ching minh ring néu WI ¥WI C" 1a cic mién siéu 16i va
ul E(W,p> Othi ton tai mot ham e E (W) sao cho < u trén W va
e (®= (- $H°(dd°®" £ ¢ (- u)’(dd®u)". Nam 2009, S.Belnekourchi [2] da

W

w
dat duoc két qua vé dudi thac trién trong cac 16p ning luong da phuc cb trong

E (W . Bai toan dudi thac trién lién quan tGi cac gia tri bién dugc quan tam trong

nhimg nim gan day. Nam 2008 R. Czyz va L. Hed trong [8] di chi ra rang néu



W va W, la hai mién siéu 16i bj chan sao cho Wi W1 C",n> 1 va
ul F (W) véi cac gia tri bien F T E(W) co thac trign v I F (W) véi céc gia
tri biénG 1 E(W,) I MPSH(W,), trong d6 MPSH(W la I6p cac ham da diéu
hoa dudi cuc dai trén W. Nam 2006, J.Wiklund [15] di chtng minh rang bai
toan dudi thac trién khong thé thuc hién trong 16p E(W. Cu thé 13, véi mot
mién siéu 16i Wtly y, tac gia da xdy dung mot ham U trong E(W khéng c6
dugi thac trién t6i mot mién rong hon. Gan day, dua trén y tuong cua
J.Wiklund [15], L. Hed di cho vi du chi ra ring bai toan dudi thac trién khdng
thuc hién dugc trong I6p con hep hon N (W cua E(W (xem vi du 5.2 trong

[10]). Nhu vdy, bai toan dudi thac trién ludn thuc hién duoc trong F (W, E (W
va E (W, nhung khong phai luc nao cling thuc hién dugc trong E(W. Theo
huéng nghién ctu nay ching ti chon “Bai todn dudi thac trién trong 16pE’
lam d¢é tai nghién cau caa minh.
2. Muc dich va nhiém vu nghién ciru
2.1. Muc dich nghién ciru

Nghién ctu bai toan dudi théc trién trong 16p F (W va bai toan dudi
thac trién trong 16p E’ .
2.2. Nhigm vu nghién ciru

Luan van tap trung vao cac nhiém vu chinh sau day:

+ Trinh bay mét sé tinh chat va két qua co so trong Iy thuyét da thé vi

+ Trinh bay mot s6 két qua vé bai toan dudi thac trién trong cac 16p
F(WvaFE .
3. Phwong phap nghién ciru

Str dung phuong phap cua ly thuyét da thé vi phic.



4. B6 cuc ciia luin viin

Noi dung luan van gdm 42 trang, trong d6 c6 phan mé dau, hai chuong
ndi dung, phﬁn két luan va danh muc tai liéu tham khao, dugc viét chu yéu dua
vao cac tai liéu [1], [7] va [12].

Chuong 1: Trinh bay tong quan va hé théng cac két qua vé cé4c tinh chat
ctia ham da diéu hoa dudi, ham da diéu hoa dudi cuc dai, ham cyc tri tuong
dbi, toan tar Monge-Ampére, nguyén ly so sanh Bedford va Taylor.

Chuong 2: La noi dung chinh cua luan van. trinh bay mot sé két qua
vé cac lop Cegrell, bai toan dudi théac trién trong I6p F (W, bai toan dudi
thac trién trong 16p EY . Cu thé 1a trong muc 2.1, trinh bay mot vai 16p cac
ham da diéu hoa dudi da duoc gigi thidu va nghién cau boi Cegrell cing
véi 16p EY(W. Bai toan duéi thac trién trong 16p F (W, duogc trinh bay
trong muc 2.2. Trong muc 2.3, ching t6i trinh bay mot s6 két qua vé I6p
E’ (W va bai toan dudi théc trién trong lop E’ .

Cubi cuing 1a phan két luan trinh bay tom tit két qua dat duoc.



Chuong 1

CAC KIEN THUC CHUAN BI

1.1. Ham da diu hoa dwéi

Pinh nghia 1.1.1. Cho W1a mgt tdp con mo ciia £ va u: W® § ¥ ¥ ) la
mgt ham nia lién tyc trén va khong trang véi - ¥ trén bdt ky thanh phan lién
théng nao cia W. Ham U duoc goi 18 da diéu hod duwdéi néu véi méi a1 Wva
bl £",ham| a u(a+ Ib) la diéu hod duéi hodc tring - ¥ trén m4i thanh

phanciatiphop {l T £ :a+1bT W}
Ki higu PSH (W 1a 16p tdt cd cdc ham da diéu hoa duwéi trong W.

Sau ddy 1a mot vai tinh chat ctia ham da diéu hoa dudi:
Ménh dé 1.1.2. Néu u,vi PSH(Wva U=V hdu khip noi trong W, thi
u° v.
Ménh dé 1.1.3. Ham da diéu hoa dwéi thoda man nguyén Iy cuc trj trong mién
bi chan, tizc 1a néu W 1a mét tgp con mg lién théng b chan cua £" va

ul PSH(W, thi hogc U 1a hang hogc véiméi z T W,

u(z) < sup limsupu(y).
WiﬂW¥i®\X]V

binh Iy 1.1.4. ChoWla mét tdp con mo trong £". Khi do

i) Ho PSH(W la non i, trc 1& néu a,b 1a cac so khéng am va

uvi PSH(W,thi au+ bvi PSH(W.



i) Néu Wla lien thong va fu } 1 PSH(W Ia day giam, thi

iy

u=limu T PSH(Whogcu® - ¥ .

j®¥

iii) Néuu: W, vandu{u} T PSH(W hei tu déu toi U trén cac tap

jl

con compact ciia W, thi u T PSH(W.

iv) Gia sur {ua}aiA I PSH(W sao cho bao trén cua né u = SaliJEua la bi

chan trén dia phirong. Khi @6 ham chinh qui nira lién tuc trén u’ la da diéu hoa
duwot trong W.

Ménh dé 1.1.5. Gid suWi £"latdp mé, wi W la tdp con mé thuc su, khéc
rong cia W. Gig siru 1 PSH(W), v PSH(w) va lim SUP, g, V(X) £ V(y) VOi
moiy I wCW. Khi do

ax{u,v} trongw
trong WA w

Im
W=1]1
Hu
la ham da diéu hoa duwéi trén W,
Ching minh. RS rang w 1a nua lién tuc trén trén W. Chi can chiing to néu

al Wbl £" saocho{a+Ib,|I|£ r}i Wthi

2p _
w(@) £ 1 ow@ + re'h)dg
2p |

Voial WbT £",chonr> 0dubédé

fatIb,)l|£ r}i w



